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1. Доказать, что непрерывные функции эквивалентны тогда и только 

тогда, когда они равны. 

2. Пусть {𝑟𝑘} - занумерованные рациональные точки отрезка [0, 1]. 

𝑓𝑘(𝑥) = {
1,   𝑥 = 𝑟𝑘

0, 𝑥 ≠ 𝑟𝑘
. Исследовать сходимость ряда ∑ 𝑓𝑘(𝑥)∞

𝑘=1 : 

поточечную, по мере, равномерную. Сходится ли интеграл от суммы по 

Риману? По Лебегу? 

3. Существует ли несобственный интеграл ∫
1

𝑥

1

0
sin (

1

𝑥
) 𝑑𝑥 в смысле 

Римана? В смысле Лебега? 

4. Из каждой точки отрезка [0, 1] провели отрезок положительной длины. 

Доказать, что сумма длин всех отрезков равна бесконечности. 


